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Об оптимальном управлении инвестициями
Г.Ш. Лев

Пусть
b = (b1, b2, . . . bm)

где bi � 0,
∑

bi = 1 инвестиция в i-ю отрасль за один инвестиционный период. Далее, вектор

x = (x1, x2, . . . xm)

определяет доходы за инвестиционный период; xi – доход от инвестиций в i-ю отрасль единичного капитала.
Обозначим

(b , x) =
m∑
i=1

bixi,

Тогда, полагая x – случайной величиной с распределением F , можно показать, что эффективность вложений
определяется величиной

W (b , F ) = M ln(b , x).
Обозначим через b ∗(F ) оптимальное вложение капитала:

ln(b ∗(F ), F ) = max
b
(W (b , F )) =W ∗(F ).

Пусть x1, x2, ..., xn наблюдаемые значения вектора x за n инвестиционных периодов и обозначим:

Wn =
n∑
1

ln(b ∗(Fn), x i),

Yn =
n∑
1

ln(b ∗(Fi), x i),

Zn =
n∑
1

ln(b ∗(Fi−1), x i), b ∗(F0) = b0 ∈ Rm — произвольный вектор.

Теорема. Выполняются следующие неравенства

Yn � Wn � Zn.

Доказательство этих неравенств проводятся по индукции. Докажем первое. При n = 1 оно очевидно. Пусть
оно справедливо при n = k − 1, то есть

k−1∑
1

ln(b ∗(Fi), x i) �
k−1∑
1

ln(b ∗(Fk−1), x i).

Тем более,
k−1∑
1

ln(b ∗(Fi), x i) �
k−1∑

1

ln(b ∗(Fk), x i),

следовательно

Yk =
k∑
1

ln(b ∗(Fi), x i) �
k∑
1

ln(b ∗(Fk, x i)) =Wk.

Перейдем ко второму неравенству. Используем предположение индукции:

Wk =
k∑
1

ln(b ∗(Fk), x i) �
k∑
i=1

ln(b ∗(Fk−1), x i) =

=
k−1∑
1

ln(b∗(Fk−1), x i) + ln(b∗(Fk−1), xk) �
k∑
1

ln(b ∗(Fi−1), x i) = Zk.

Теорема доказана.
Полагая, что функция b ∗(F ) непрерывны по F , получим близость Yn и Zn. Отсюда следует, что близкое

к оптимальному управление инвестициями состоит в применении вектора b ∗(Fn−1) на n-ом инвестиционном
периоде.

Аналогичный результат, при более сложном управлении, в работе [1].
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